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 Пусть 𝐾 – категория, 𝜏 – топология Гротендика на 𝐾, то есть (𝐾, 𝜏) - сайт. 𝐷 ∶ 𝐾𝑜𝑝 →

𝒮𝑒𝑡𝑠 – предпучок множеств на 𝐾. В докладе рассматривается топология Гротендика 𝜘𝛼 на 

частично-упорядоченном по включению множестве 𝐾𝐷,𝜏 всех тау-замкнутых подпредпучков 

предпучка 𝐷. Доказывается, что 𝜘𝛼-когомологии Чеха и 𝜘𝛼-когомологии Гротендика 

произвольного предпучка 𝐵 ∈ 𝐾𝐷,𝜏 изоморфны. 

Топология 𝜘𝛼 определяется следующим образом: пусть 𝜘 – каноническая топология 

Гротендика на 𝐾𝐷,𝜏 и 𝛼 = {𝐴𝑖 ∈ 𝐾𝐷,𝜏 | 𝑖 ∈ 𝐼} - семейство элементов из 𝐾𝐷,𝜏. Для произвольного 

предпучка 𝐵 ∈ K𝐷,𝜏 семейство 𝛽 = {𝐵𝑗 ∈ 𝐾𝐷,𝜏 | 𝑗 ∈ 𝐽} ∈ 𝜘𝛼(𝐵) ⇔ 𝛽 ∈ 𝜘(𝐵), 𝛼 ∩ 𝐵 ≺ 𝛽. 

Через 𝐶𝑛(𝛽, 𝐵) обозначим группу 𝑛-мерных коцепей семейства 𝛽 с коэффициентами в 

предпучке 𝐵. 

Основным результатом, используемым при доказательстве теоремы об изоморфности 

𝜘𝛼-когомологий Чеха и Гротендика, является следующая теорема. 

 Теорема: 

Пусть (𝐾, 𝜏) – сайт, D – предпучок на частично-упорядоченном множестве K, 𝛼 =

{𝐴𝑚 ∈ 𝐾𝐷,𝜏 | 𝑚 ∈ 𝑀}, 𝜘 – каноническая топология на K𝐷,𝜏, 𝛽 = {𝐵𝑗 ∈ 𝐾𝐷,𝜏 | 𝑗 ∈ 𝐽} ∈ 𝜘𝛼(𝐵), 𝐵 ∈

K𝐷,𝜏. Если 𝒜 ∶ 𝐾𝐷,𝜏
𝑜𝑝 → 𝒜𝑏 – 𝜘𝛼-локально нулевой предпучок абелевых групп, то ∀𝑐 ∈

𝐶𝑛(𝛽, 𝒜) ∃𝛾 ∈ 𝜘𝛼, 𝛾 ≺ 𝛽 ∶ 𝜑∗𝑐 =  0 (𝜑 – отображение вписывания семейства 𝛾 в 𝛽). 

Лемма: 

 Если 𝒜 ∶ 𝐾𝐷
𝑜𝑝 → 𝒜𝑏 - 𝜏𝛼-локально нулевой абелевый предпучок на K𝐷. 𝛼 =

{𝐴𝑚 ∈ 𝐾𝐷 | 𝑚 ∈ 𝑀}, то С ⊆ 𝐴𝑚 ⇒ 𝒜(𝐶) = 0. 

Работа выполнена при финансовой поддержке Минобрнауки РФ, дополнительное 
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